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1 Das Toifiven im Serimal=Sypftem

1 (Sdlug.) y

41 Denn eine Qdnge in Kloftern, Sdyuben, Jollen

., f. gegeben ift, und ed ift A0 - (a,)f 4 (ag)!!
al 4 (a0 4 (a)TV + (ag)V4-.... (an)¥ die ge-
! fammee Qange, {o wird fidy diefe Ldnge jederzeit durdy
3! einen endlidyen Serimalbrudy ohne Werdnderung
3" ibres Werthes angeben laffen, fobald der lebte gege:

|ift. Denn e8 it A%+ (a7 + (ap)"" + (a5)™ +
a4+ .s (an)N= (A-l—% . N L

, ] 61zt oA
LT an _ Ei a9 a3
+6.123+"'6.12"-1) = (a+ 6 26 T 26

LTSI ‘L( 8, 3ny s Fny
o "‘zn-ﬂar-) =\At5tE+e to
3n-1g, \0 B
~+, "W)' Weil nun jeder JAhler der julept ges
fdriebenen Neibe (wenn aligemeinn S Lundan < 12)
immer Eleiner af8 fein Dlenner, d, i, 3v-ta, < 61
ift, und jede gange Decimalzabl 3u-4a, fich durdh eine
gleih) grofe gange Serimalzabl ausdridfen 1dft, fo
. 3n-4 . . .
Eann ftatt jedemn Vrude —6211—'_’: ein gleidy groBer (in
ber Anzah!l feiner Stellen durd) ben Erponenten des
RNenners genan begrdnyter) Serimalbrud) O, p-y pt-g
[=5 fog fi=g ++se Hmglity gefebt werden , welder
finmer ein endlidger ift, fobald nur das gegebene m
L2 ]

felbft endlidy ift. — Qedes Glied der S)?eibe%—l—

38y , 3%, 3n-1ay

33 . ;
W%—. T (audy %‘-met[ a, <0ift)

185t fidy daber durd) einen Serimalbrudy darftellen,
und gwar (der Stellengahl nady:

%‘«: 0, «-, = O, (fir n=1 ober a, Shuhe)

2—:‘272 0. 8-4 B-¢ 8-5 (fiir n=2 ober @y Jolle)

32 .

—6%5- = 0. y=, Y-91-3Y-4 Y-5 (i n=3 ober a5 Linien)

33, )

&= 0. 8.y 8og 85 8-, Oug Smg -y (filr n==4 ober
a, Puncte)

3“*1nn_ T B .

e i e Te T T AL prognty

Seder biefer Serimalbriide Eann jwar, nady Be:
{dhaffenbeit der ganjen Sabl an, weniger alg bie bier
bemetkte Sabl ber Stellen haben, aber niemahis mepr.
Weil aber 2n-4 bie Angabl der Stellen bes Eleinflen
Serimatbrudyes ift, und bdiefe Auferfte Grdnge bdev
Stellengabl, niemabld, durdy die Addition diefes Eein=
ften Wrudhes ju den friheren von geringerer Stellenz
3abl, dberfdritten werden Fann: fo wird die Summe
aller diefer, der gangen Reibe
a, . 3a 1an

32 3n—
> +T:+_6_5is+ Ve 6T~1—-ent(precl)enben

: Serimalbride, durd) einen Serimalbrud 0?]—11]'2
Bz by b=g «+.or bogn -}, angegeben wer

en fon=
nen, welder nie mehr ald 2n—4 Stellen, wobl aber
teniger haben Eann, — Die gegebenen gangen Klaf:
ter A ber Qénge, laffen fidy aber durdy eine gange Se:
rimalzabl auédriicfen, und eé fann die Sleidung bes
fteben Dez. A = Sex, B; mithin witd  aud) {eyn

(A% GF - @7 4 A @Y )Y

a, , 33y , 3%y  Fa, 3n—1a,\0
=(A+,6_+€:+ 6T+.E7—+.... ——-W_‘
= (8ex. B. bogbogb-ghogoees bogn 0%

Durdy diefe Gleichung ift bewiefen, dap fidh jede

*| gegebene Anzabl Keafter, Schube, Bolle u. f, w. un:

ferer ablidyen Klaftereintheilung, jedereit durdy cinen

* | endlidhen Seritnalbrud) vol{ftdndig ausdriicen laffe,
"] Diefer Umftand ift febr widtig und Hat midy eben
- | barum veranlaft, ihn ausfihrlider yu bebandeln, €3

ift Eein eingiges Sablen-Syftem, als bad fedodtbeilige

unter bem. zehntbeiligen mbglidy , weldyes unfere Klaf-

tertheife auf endlidye Briddye reduciren EBnnte. Das

sebntheilige (Decimal-Spitem) Eann ¢ nji-d)t; .. man
1

e s onay 1
ift nidyt im Stande, bdie Vriidhe ' T S

1 . . , .
i1 auf endliche Decimatbriche ju bringen, fons
dern blof auf periodifdpe. Cben fo ift 8 im neuntheis
ligen, im achttheiligen, im fiebentbeiligen, dann im
fitnf-, viers, dreys und gweptheiligen Syfteme. Die
Urfadbe ift, weil der MNenner des allgemeinen Klafters

1

brudyes

G I i 9 3@yt genign (ue ben e

fadyen (ungerlegbaren) Factoren 2 und 3 befteht, und

fein endlidyer Brudh auf einen andern gleidy grofen,

;| von verfthiedenem Nenner, gebradyt werden Lann, af8

auf einen folden, der in feinemn Nenner diefelben Prim=
Gactoren aufsuweifen hat; die Potengen der 3ablen
2,3, 4,5,7,8, 9, 10 Eonnen aber niemabls
Bepde Factoren 2 und 3 gugleidy enthalten, — Anbderer:

. 1

feits aber fann ber Brud Gt auf alle Yen
nec, wele Potenjen der Jablen 12, 18, 24, 30,
306 u. f, w. {ind, gebradt werden, weil jeve
Rahl, welde ein Product aus 6 ift, die Prim-
Factoren 2 und 3 enthalten muf. Man Fann

1 .
alfo den RKlafterbrudy TR St nody durdy jene

Rablenfyfteme auf einen endliyen Wrud reduciven,

| bene Sbeilwerth (an )N nod) ein endlider Kiaftetheil | weidhe eine Combination von mehr als yehn Jiffern
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bitden; alfo wobl durd) dad jwdiftheilige, adptzehn:
theilige u. f. f. - Das ywdlfibeitige oder Duodecimal:
@yftem hat man audy in der That {dhon mehrfady vor=
gefdplagen gur Klaftervedynung, aber fdywerlidy wird
man e8 oft angewendet haben, obwodl die Reduction
unferer. Klafterbriidhe auf veine wdlftheilige leidyter
ift al8-auf veine fechatheilige Vriidhe; und wenn gleid)
bie Anzabl der Duobecimalitellen bey einer und derfels
ben Menge von Cinbeiten Eleiner ift al$ die Angahl
der Serimalitellen , und Eleiner fogar als die Jabl der
Decimalftellen, wenn jene Menge von Einheiten durd)
Biffern:Combinationen aller drep Spfteme dargeftellt
wird. Was das Redynen itn Duodecimal-Spftem fo be-
fwerlih madyt, it die Menge der Combinationen,
weldye aus polf Clementen (abhwdrter oder Jiffer,
gleidviel) moglidy find, wenn bdiefe Clemente (ju
swepen nur) zu Producten und Summen verbunden
werden; die Menge diefer Combinationen ift gevinger
im Decimal:Syftems, und nody geringer im Seyimal:
Syftem, Diefe Vebanptung fann ywar die Combina:
tionslebre redytfertigen, allein den beften und augen:
fdheinlidyften Weweis liefern Redyenmafdyinen, weldye
fiir dag eine und dag andere Spftem nady bemfelben
Plane verfertiget find, Diefelbe Arbeit, weldye die
Mafdyine madyt, vervidytet aud) dag Nadydenken des
Nedyners obne fie; bald leidter, bald fhwerer al8 die
Mafdyine, je nadydem bdas Gedidyinip des Nechners
ipm die Summen und Producte (die theilweifen) {dynel:
fer an die Hand gibt, ober langfamer ald ed die Ma-
fdhine thun wirde, — Die Mafdyine, weldye idy nady-
ftend ju befdhreiben gedenfe, und nady deren Plan, fiir
jeded Spftem, weldpes dem Defadifchen analog itt,
eine Multiplicationgmafdhine ju verfersigen mdglich
wire , wird diefes und nody einiges Anbdere diefes Auf:
fabes veutliher madyen, al8 ed mir durd) andere Gr-
Fldrungen gelingen Fann, '

Was die Umpaltung eined gefundenen Serimal:
products — Quadrat= oder Kubitblafter enthaltend —
auf eine gange Decimaliabl (Quadrat= oder Kubitflaf-
ter) und Theile der Niemen: oder Schidytentlafrer
betrifft, fo it nody Folgenved ju erldutern: Wenn
(A 8y Beg Bug B=y . . . . . 2-n) Dad gefundene
Serimalproduct ift (e8 mogen Quadrat: oder Kubifs
EHafter feyn), fo ift (Sex, 0.a~; 8-g 8.5 a-; ...
aa)?

(2t g By Py B, 8
\gtetetetet-
L) oy g 2y Bay | Py
G ~§nec,2n_16 N AT
§—:;% -0_1—.‘%) % Die Nenner der Vriide

biefer febten Neibe find aber Theiler dev NRiemer= und
ver ©dyidytenElafter, weil audy bey diefen Mafen bdie
Klafter in 6 Sdube (Kiafterfdyube), ver Klafterfdyud
“in 42 Bolte (RKlafterzolle), der Kiaftersoll in 412 Qi-
nien u.f. w. getbeilt wird, €4 wird alfo a-, unmit:
tefbar Kiafterfdube , 2.a-, Klafterjolle, 2%a-; Kiaf-
teclinien u. {, w, geben,  Wenn uun der gangen
Serimalzabl A die Serimalzabl B entfpricht , fo
bat man: (Sex, A. 8, a—pn_z8_4.0.0. a_p)0 =

. Ay 2a-,  22a_; ziti
%D‘”"(B“" 6 Toae T e T eass T

-4 0
?ﬂ—;ff)g = (Dec. B)" 4 (a—,)l + (2 a_g)l

S @2 A4 (DBa_ IV ..., (28-12_y)Y,
Quadrat oder Kubifmaf , je nad) dem dag Serimals

product aug jwep oder drep Langenfactoren war. G4
bat gwar den Unfdyein, alg ob der Werth (21—1a_.n)N
bey febr grogem n, aud) febr grof werden, und fonad
bie Angabl der gefundenen gangen Klafter nody bes
tradtlich vermebren mifte? Allein, man bedenfe, dap

. " . 211ay 0
ber Kiaftertheil (204 ay)N W) =

0
(g%") ift; mithin bey febr grofem n ein BVerfdwin-
den der Klaftertheile, weil a-n<\6 it

Wenn man

einen Serimalbrudy %;l: unbefdyadet der Genanigfeit von

einem gefundenen Serimalprotuct weglaffen fann, und
ed ift viefes gefammte Product =A.a_ 8 g2 zal,
sooes Bop Btig B9 Bepinog A—n—y voros B-1-my
fo fann man audy nedy alle, nady a_p folgende Seri:
malbriide , mit eben dem Nedjte Hinwegloffen,
benn ibr gefammter Werth von a.n, angefangen
1

. L 1
bi8 a-n-m Eann nie groger ald & fepn, d.b. 6—“—>
Rn—14 a-n—2 -~ 8_pn-3 a—n—m .
( Gt T gz T s T o“+m) wie

grof man aud) n und m annehinen mag, wenn nur
Fein Rdbler diefer Vriidye grofer ald 5 it. Wareaber
audy vas Aeuferfte der Fall, und ppq==n_py_9p—
An-3==.... Bon-m=5, {0 ift erft bep unendlich

. i1 5 5 5 : |
grofiem m 65=W+E-Tﬁ+m—+i + et

5 A (5,5 5 5 5
+o g (GHgtetet o 6m)

, 5 5 5 5 § — 1

und limt, ( —6+@ +63+65+65 ,) = 13!
ndbmlidy die in der Klammer eingefdyloffene Neibe nd-
bert iy, je mehr Glieder man in eine Summe nimmt,
tmmer mebr der Grnge = 4,
Weil nun die Biffer in der vierten Serimalftelle
vom Punct vedts (welde durd) dad Symbol a-~, be-
jeihnet wurde) einem BVrudy angehort, deffen Nenner
=64=1200 ift: fo faun die Summe aller nady der
vievten Stelle folgenden Serimalbrihe, und wdren

. 1
e8 audy nody fo viele, nie grofer als T;t,; = 1306

feon, SBevinebrt man daber die Serimaljiffer a-4 ei:
nes gefundenen Serimalproductes um eine Cinbeit, und
143t alle Gibrigen nody Fleineten Serimalbriidye weg, jo
witd in jedem Falle ein ju groper Werth fiir das
@erimalproduct genommen, um fo mebr aifo dann,
wenn diefed Product nur eine endlidye Jabhl von Stel:
fen bat, wie ¢8 bep jedem Product aus wep obder
brey endlichen Serimalbriichen ver Fall ift. Die Ta-
fel IT, welde gur Reduction der dritten und vievten
Serimaliffer (a-5 a-4) auf Solle, Linien und Puncte,
dienen foll, enthdtt fir fede ywey Serimaljiffer a-5 a-,
ben genauen Werth in Zollen, Linien und Pune:
ten, und jwar ift (Sex 0.0001) = 81V, (Sex 0.0002) =
A A1V y v, 5 ndhintidy die obere Seile der Klaf:

tertheile in der Tafel 11, entfpricht vem Werthe vony

a-za-; vollftandig, welder in der Mitte ywi.
fdyen ey foldyen Seilen der Klaftertheile fleht; die
untére Setle der Klaftertheile gehdrt jedodhy dem nddhft
groferen s-5a-, an, d. i, demjenigen , weldyer in dev
vierten Serunalftelle wn Eing groper als der erftere ift.
— Weun- man alfo von einen gefundenen Seximal:

product nur die dritte und vierte Seximalftelle nody ;!

bepbehdlt und die dbrigen Eeineren Vriidhe vernady:’

Liffiget, fo ift leidht eingufehen , wie die Tafel 1T den
Febler, weldyer durdy diefe Vernadylaffigung u befor=
gen flebt, gang genan jwifden ey Grdngen ein=
fdtiehen Fann, welde um nidyt mebr alg 81V—=

1 \0
(W) vou einander abftehen, Dap aber bder Feler

uiemahig volle 81V betragen wird, fonbern ftetd weniz
ger al8 61V — vorausgefest, dap man, wenn wenige
und Fleine Serimaljiffern nady der vierten Stelle fols
gen, die obere, bey vielen nadyfolgenden Serimalzif:
fern aber die untere @range der Klaftertheile nimuit —
bas bedarf Eeined Beweifes mebr.,

€ine Genauigfeit bid auf eine halbe Kiafterlinie
(O1V) wird bey BVauredynungen felten beabfihtiget ;
fellte aber dody dag Material fo Eofifpielig fepn, vaf
man tUrfade hat, die Genauigleit weiter 3u treiben:
fo Fann man wit der Tafel I nody eine eben fo einges
vidtete fiiv Die filnfte und fedhfte Serimalfielle verbine
ben; btefea wird den gefudyten Werth big auf 2V =

1
( m) angeben,
Prefiburg den 2, May 1846,

Carl Sddubidler,

Drud und Verlag der Edlen v. Bbelen’fhen Grben. Haupt-Redacteur K. . Vernard.
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